116 — Polynomes irréductibles a une indéterminée.
Corps de rupture. E&A.

« Bon on va lappeler... H. En hommage a Haiti, Et elle comment on l'appelle? P! En
hommage a polynéme. »

Le plan :

I) Polyndmes irréductibles.

Définition. Caractérisation avec les racines. Polyndmes irréductibles sur R, sur C, sur F. Lien
entre irréductible sur A et sur Frac(A). Critere d’Eisenstein. Réduction modulo p. Exemple.
Généralisation aux anneaux. Factorialité de A[X]. K[X] euclidien. Elément algébrique.
Polynéme minimal. Caractérisation.

IT) Adjonction de racines.

Corps de rupture. Exemple : construction de C. Existence. Corps de décomposition.
Exemple : construction en F,. Extension algébrique. Cloture algébrique. Exemples. Infinitude
du corps algébriqguement clos. Théoréme de Steinitz.

IIT) Cyclotomie, corps finis.
Polynémes cyclotomiques, définitions, propriétés. Irréductibilité sur z. Application : théoréme
de Wedderburn.

IV) : Constructions a la regle et au compas.
Le principe. Théoreme de Wantzel. Théoréme de Gauss.

Les développements :

A2 : Irréductibilité des polynbmes cyclotomiques sur 7
A3 : Dénombrement des polyndmes irréductibles sur I,
A25 : Théoréeme de Wedderburn
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